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Vihjeid 6. praktikumiks

1. Gaussi teoreem (5.11).

2. Lause 5.10 ja elimineerimismeetod (tuntud ka kui inclusion-exclusion).

3. Näide 5.15 ja selle analoog loengust, järeldus 4.3, Euleri teoreem (5.12).

4. Tegurdada 4641, järeldus 4.3, Fermat' väike teoreem (5.13).

5. Ülesanne taandub alamülesannetele ϕ(x) = y, kus ϕ(y) = 2. Uurida
teoreemi 5.8 abil ϕ(n) (ja seega y) võimalikke väärtusi. Vastuseid on kuus
tükki.

6. Teoreem 5.21 koos järgmise valemiga (mis tuleb täieliku lahenduse jaoks
tõestada): kui (r, s) = 1, siis

∑
d|r·s

µ(d)ϕ(d) =

∑
e|r

µ(e)ϕ(e)

 ·
∑

f |s

µ(f)ϕ(f)

 .

7. Tõestada, et

• arvul k ei saa olla kordset paaritut algtegurit,

• arv k ei jagu arvuga 8,

• arv k jagub arvuga 4 vaid juhul k = 4,

• arvul k ei saa olla mitut paaritut algtegurit.

Nüüd tekib kaks väga spetsii�lise standardkujuga alamjuhtu, millest ühel on
lõplik ja teisel lõpmatu arv lahendeid.

8. Tõestada abitulemused

• kui x ≥ 3, siis
√
x < x− 1,

• kui n ≥ 2 ja m ≥ 1 on naturaalarvud, siis nm/2 ≤ nm−1(n− 1), va juht
n = 2, m = 1,

• kui n on paaritu või nelja kordne, siis ϕ(n) ≥
√
n.


