
Matemaatiline analüüs I
22. praktikum

Olgu (an) arvjada ning a ∈R.

Kirjutist
∞∑

n=0
an · (x −a)n nimetatakse astmereaks.

Arve an nimetatakse selle astmerea kordajateks.

Astmerida on funktsioonide rida kujul
∞∑

n=0
fn , kus fn : R→R on definee-

ritud kui fn(x) = an · (x −a)n .

Iga konkreetse x ∈ R fikseerimisel muutub astmerida
∞∑

n=0
an · (x − a)n

arvreaks.

Astmerea
∞∑

n=0
an · (x −a)n koonduvuspiirkond

X
def=

{
x ∈R : arvrida

∞∑
n=0

an · (x −a)n on koonduv

}
.

Astmerea
∞∑

n=0
an · (x −a)n absoluutse koonduvuse piirkond

A
def=

{
x ∈R : arvrida

∞∑
n=0

an · (x −a)n on absoluutselt koonduv

}
.

Astmerea
∞∑

n=0
an ·(x−a)n koonduvusraadius R

def= 1

limn
n
p|an |

= 1

limn

∣∣∣an+1
an

∣∣∣ .

Oma koonduvuspiirkonnas on astmerida funktsioon f : X →R, kus

f (x) =
∞∑

n=0
an · (x −a)n .

Teoreem 10.4. (Cauchy–Hadamard). (a −R, a +R) ⊂ A ⊂ X ⊂ [a −R, a +R].

Koonduvuspiirkondade uurimisel osutub mõnikord kasulikuks Stirlin-
gi valem:

en

nn
∼

p
2πn

n!
, kui n →∞.


