Kevad 2020

Sissejuhatus algebra struktuuridesse
5. praktikumi tilesanded

Vored ja universaalalgebrad.
Vore V on taienditega, kui selles leiduvad suurim element 1 ja vahim element 0 ning igal elemendil x € V'
leidub tdiend b, st sellinebe V,et aVb=1jaaAb=0.

1. Joonistada iiles paarissubstitutsioonide rithma A, koigi alamriithmade Hasse diagramm.
Kas see kirjeldab voret ja kui nii, siis missuguste tehete suhtes ja milliste omadustega
voret?

2. Toestada, et taielike vorede mistahes voimsusega otsekorrutis on ka ise taielik vore.
3. Toestada, et taienditega distributiivses vores on taiendid iiheselt maaratud.

4. Hulga X koigi ekvivalentsusseoste hulk Eq(X) on vore jarjestuse C suhtes. Millistel
tingimustel on see vore modulaarne?

5. Olgu Q = Qy = {V, A} vore signatuur ja X = {x,y}. Leida koik esimese ja teise astme
(Q, X)-termid.

6. Olgu f: A — B ja g: A — C universaalalgebrate homomorfismid, Ker(g) C Ker(f)
ja g siirjektiivne. Toestada, et leidub homomorfism A : C — B nii, et f = hg.

7. Toestada, et mistahes universaalalgebra A jaoks leidub universaalalgebra B nii, et

Con(A) = Sub(B).

8. Poolrithm S on antud oma Cayley tabeliga:

S0 1 2 3
00 0 0 0
110 0 0 1
210 01 2
3101 2 3

Toestada, et poolrithma S poolt tekitatud muutkond on tapselt koigi selliste kommuta-

tiivsete poolrithmade muutkond, mis rahuldavad samasust z° = z*.

9*. Olgu V vore ja vy, ...,v, € V. Antud elementidega teostatakse jargmine operatsioon:
valime 1 < i < j < n nii, et v; £ v; ning asendame v; = v; A v; ja v; = v; V v;. Toestada,
et operatsiooni korrates joutakse alati lopliku arvu sammude jarel olukorrani, kus sellist
valikut enam teha ei saa. Millistel tingimustel on l6pptulemuseks olev jada vahepealsetest
valikutest soltumata iiheselt maaratud?

10*. Toestada voi liikata timber: vaba vore L on vaba iitheselt maaratud baasi X suhtes,
st kui L osutub vabaks ka mingi teise baasi Y suhtes, siis p(X) = p(Y) ja | X]| =Y.



