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Sissejuhatus algebra struktuuridesse

6. praktikumi ülesanded

Kategooriateooria.

Kategooriat nimetatakse konkreetseks, kui tema objektid on hulgad (harilikult mingi struktuuriga), mor-

fismid on kujutused (mis harilikult säilitavad vaadeldavat struktuuri), morfismide komponeerimine on

kujutuste järjestrakendamine ja ühikmorfismid on samasusteisendused.

1. Tuua näide kahest mitteväikesest kategooriast, millest üks on isomorfne iseenda duaalse
kategooriaga ja teine ei ole.

2. Tuua näide kahest väikesest kategooriast, millest ühes isomorfismi ja bimorfismi
mõisted langevad kokku ja teises ei lange.

3. Tõestada, et (parempoolsete) R-moodulite kategoorias ModR üle ringi R on lõplikud
korrutised ja lõplikud kokorrutised ühed ja samad.

4. Tuua näide konkreetsest kategooriast ja selle epimorfismist, mis ei ole retraktsioon.

5. Tõestada, et projektiivsete objektide kokorrutis on alati projektiivne.

6. Tõestada, et lõplike Abeli rühmade ja nendevaheliste homomorfismide kategooria ainus
injektiivne objekt on triviaalne rühm.

7∗. Tõestada, et ternaarsed kokorrutised on isomorfismi täpsuseni üheselt määratud.

8∗. Tõestada, et rühmade kategooria Gr ainus injektiivne objekt on triviaalne rühm.


