
Rechenregeln mit antikommutierenden Koordinaten

Es seien Koordinaten xm, θα, θ̄α̇ gegeben sowie die zugehörigen Differentialoperatoren ∂
∂xm , ∂

∂θα , ∂
∂θ̄α̇

. Es
gelten folgende Rechenregeln:

• Koordinaten (anti)kommutieren:

[xm, xn] = [xm, θα] =
[
xm, θ̄α̇

]
=

{
θα, θβ

}
=

{
θα, θ̄α̇

}
=

{
θ̄α̇, θ̄β̇

}
= 0

• Differentialoperatoren (anti)kommutieren:[
∂

∂xm
,

∂

∂xn

]
=

[
∂

∂xm
,

∂

∂θα

]
=

[
∂

∂xm
,

∂

∂θ̄α̇

]
=

{
∂

∂θα
,

∂

∂θβ

}
=

{
∂

∂θα
,

∂

∂θ̄α̇

}
=

{
∂

∂θ̄α̇
,

∂

∂θ̄β̇

}
= 0

• Differentialoperatoren wirken nur auf die zugehörige Koordinate:[
∂

∂xm
, xn

]
= δn

m,

{
∂

∂θα
, θβ

}
= δβ

α,

{
∂

∂θ̄α̇
, θ̄β̇

}
= δα̇

β̇[
∂

∂xm
, θα

]
=

[
∂

∂θα
, xm

]
=

[
∂

∂xm
, θ̄α̇

]
=

[
∂

∂θ̄α̇
, xm

]
=

{
∂

∂θα
, θ̄α̇

}
=

{
∂

∂θ̄α̇
, θα

}
= 0

Grundsätzlich gilt: xm, ∂
∂xm sind bosonische Operatoren, θα, θ̄α̇, ∂

∂θα , ∂
∂θ̄α̇

sind fernionische Operatoren. Jedes
Produkt mit einer ungeraden Anzahl fermionischer Operatoren ist fermionisch, mit einer geraden Anzahl
bosonisch. Bosonische Operatoren untereinander und bosonische mit fermionischen Operatoren gemischt
erfüllen Vertauschungsrelationen, fermionische Operatoren untereinander erfüllen Antivertauschungsrelatio-
nen.
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