Reduktsioon

Mbisted
@ Relatsioon R C A? on kooskédlaline kui iga termi M, N € A
ja iiheaugulise konteksti C|-] korral:

(M,N)e R = (C[M],C[N])eR

e Relatsiooni R C A? nimatatakse vérduseks (kongruentsiks)
kui ta kooskdlaline ekvivalentsusrelatsioon.

o Relatsiooni R C A? nimetatakse reduktsiooniks kui ta
kooskolaline, refleksiivne ja transitiivne.




Reduktsioon

Uhesammuline R-reduktsioon
(M,N) € R
M —gN
M —R N
Ax. M — g Az. N

M—>RN
MZ s NZ
M—)RN
ZM —gr ZN

R-reduktsioon

M%RN
M =N M=rM

M—rN N—pRxL

M —pgrlL

R-konversioon
M —grN N=xpM

M=pN N=plL

M=z N M=rN

M=pL




Reduktsioon

Viide
Relatsioonid — g, =g ja =g on kooskdlalised.

Lemma

N =N — M[N/z] =g M[N'/z]

NB!

Ei kehti — g korral! Ndaiteks kui M =z z, N = (Ay.y)z ja
N' = z, siis

N —g N', aga (Ay.y)z((Ay.y)z) /—p 22




Reduktsioon

Mobisted
o Termi M nimetatakse R-reedeksisks kui IN.(M,N) € R.
Termi N nimetatakse termi M R-kontraktumiks.

@ Term M on R-normaalkujul kui ta sisalda iihtegi
R-reedeksit.

@ Termi N nimetatakse termi M R-normaalkujuks kui N on
R-normaalkujul ja M =g N.




Reduktsioon

Vaiide
M —gr N« M=C|P|,N =C|[Q] ja (P,Q) € R.

Jareldus
Olgu M R-normaalkujul, siis M —gr N — M = N.

NB!

Sellest et VN[M —>r N = M = N] ei jéreldu, et term M oleks
R-normaalkujul.

v




Church-Rosseri teoreem

Maisted
o Binaarne relatsioon > on rombi omadusega (> = ¢) kui

VM, M, Mg[MDMl/\MDMg — ElMg[Ml I>M3/\M2I>M3]]

o Relatsioon R on Church-Rosser (CR) kui =g | ¢

Church-Rosseri teoreem

CR(R)AM =g N = 3Z[M —>r ZAN =3 7]

Jareldused
o Kui N on termi M R-normaalkuju, siis M —g N.

o Igal termil saab olla iilimalt iiks normaalkuju.




Church-Rosseri teoreem

Lemma
>EO = b>* [0, kus >* on > transitiivne sulund

Hiidreduktsioon (grand reduction)

M —= M N — N’
M= M MN —; M'N'
M—N M=—{ M N=—N'

Az. M =1 Az. N (Az.M)N —1 M'[N'/z]




Church-Rosseri teoreem

Lemma
o M =1 M',N =1 N' = M[N/z] = M'[N'/z];
e \z.M =1 N — N =Xz M kus M = M/,
@ M N —1 L jareldub:
- kas L= M'N', kus M —; M' ja N —; N/,
- v0i M = Xz.P, L = P'[N'/z], kus P = P’ ja
N — N'.

Lemma
:>1 ‘: <>

Teoreem
= on = transitiivne sulund




Church-Rosseri teoreem

Mobisted
@ Binaarne relatsioon > on ndrgalt rombi omadusega kui

VM, M, Mg[MDM]_/\MDMg — E|M3[M1I>;M3/\M2I>;M3]

kus >>* on relatsiooni > refleksiivne, transitiivne sulund.

o Relatsioon R on ndrgalt Church-Rosser (WCR) kui —p
on ndrgalt rombi omadusega.

o Relatsioon R on tugevalt normaliseeruv (SN) kui iihegi
termi M korral ei leidu 16pmatut reduktsioonijada.

Newmanni lemma

SN A WCR = CR




